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บทคัดย่อ 

ในงานวิจัยน้ีได้ศึกษาผลเฉลยทั้งหมดของสมการไดโอแฟนไทน์ 3𝑥 + 𝑛𝑦 = 𝑧2 เมื่อ 𝑥, 𝑦, 𝑧 เป็นจำนวนเต็มที่ไม่เป็น
ลบ และ 𝑛 เป็นจำนวนเต็มบวก โดยที่ 𝑛 ≡ 2 (mod 3) โดยใช้ทฤษฎีบทของมิไฮเลสคูและทฤษฎีบทของหลูและหลี่  
ผลการวิจัยพบว่า สมการไดโอแฟนไทน์ดังกล่าวมีผลเฉลยทั้งหมด ดังน้ี 

(𝑛, 𝑥, 𝑦, 𝑧) ∈ {(2, 0, 3, 3), (𝑛, 1, 0, 2), (2, 2, 4, 5), (11, 5, 4, 122)} ∪ {(𝑛, 0, 1, √𝑛 + 1): √𝑛 + 1 ∈ ℤ } 

 
คำสำคัญ: สมการไดโอแฟนไทน์ ผลเฉลยจำนวนเต็ม ทฤษฎีบทของมิไฮเลสคู ทฤษฎีบทของหลูและหลี่  
 

 
Abstract 

In this research, we investigated all solutions of the Diophantine equation 3𝑥 + 𝑛𝑦 = 𝑧2, where 
𝑥, 𝑦, 𝑧 are non-negative integers and 𝑛 is a positive integer such that 𝑛 ≡ 2 (mod 3), by using Mihăilescu’s 
Theorem and Leu and Li’s Theorem. The research findings revealed that all solutions of the Diophantine 
equation are given by 

(𝑛, 𝑥, 𝑦, 𝑧) ∈ {(2, 0, 3, 3), (𝑛, 1, 0, 2), (2, 2, 4, 5), (11, 5, 4, 122)} ∪ {(𝑛, 0, 1, √𝑛 + 1): √𝑛 + 1 ∈ ℤ }. 
  

Keywords: Diophantine equation, Integer solution, Mihăilescu’s theorem, Leu and Li’s theorem 

 
บทนำ 

 ในปี ค.ศ. 2013 Rabago [1] ได้พิสูจน์ว่าสมการไดโอแฟนไทน์  3𝑥 + 19𝑦 = 𝑧2 และ 3𝑥 + 91𝑦 =

𝑧2 มีผลเฉลยจำนวนเต ็มท ี ่ ไม ่ เป ็นลบ  (𝑥, 𝑦, 𝑧) เพ ียงสองผลเฉลย ค ือ  {(1, 0, 2), (4, 1, 10)} และ 
{(1, 0, 2), (2, 1, 10)} ตามลำดับ ต่อมาในปี ค.ศ. 2014 Sroysang [2], [3] ได้พิสูจน์ว่าสมการไดโอแฟนไทน์  
3𝑥 + 85𝑦 = 𝑧2 และ 3𝑥 + 45𝑦 = 𝑧2 มีผลเฉลยจำนวนเต็มที่ไม่เป็นลบ  (𝑥, 𝑦, 𝑧) เพียงผลเฉลยเดียว คือ 
(1, 0, 2)  และในปี ค.ศ. 2017 Saranya และ Janaki [4] ได้พิสูจน์ว่าสมการไดโอแฟนไทน์  36𝑥 + 3𝑦 = 𝑧2 
มีผลเฉลยจำนวนเต็มท่ีไม่เป็นลบ (𝑥, 𝑦, 𝑧) เพียงสองผลเฉลยเท่านั้น คือ (0, 1, 2) และ (2, 6, 45) ในปีเดียวกัน 
Asthana และ Singh [5] ได้พิสูจน์ว่าสมการไดโอแฟนไทน์  3𝑥 + 13𝑦 = 𝑧2 มีผลเฉลยจำนวนเต็มท่ีไม่เป็นลบ 

(𝑥, 𝑦, 𝑧) เพียงส่ีผลเฉลยเท่านั้น คือ (1, 0, 2), (1, 1, 4), (3, 2, 14) และ (5, 1, 16) 
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 ในปี ค.ศ. 2018 Rao [6] ได้พิสูจน์ว่าสมการไดโอแฟนไทน์  3𝑥 + 7𝑦 = 𝑧2 มผีลเฉลยจำนวนเต็มท่ีไม่
เป็นลบ (𝑥, 𝑦, 𝑧) เพียงสองผลเฉลย คือ (1, 0, 2) และ (2, 1, 4) ต่อมาในปี ค.ศ. 2019 Burshtein [7] ได้ศึกษา
ผลเฉลยของสมการไดโอแฟนไทน์ 3𝑥 + 𝑞𝑦 = 𝑧2 เมื่อ 𝑞 เป็นจำนวนเฉพาะค่ี และ 𝑥, 𝑦, 𝑧 เป็นจำนวนเต็มบวก 
โดยที่ 𝑥 + 𝑦 ∈ {2, 3, 4} ถัดมาในปี ค.ศ. 2020 Asthana และ Singh [8] ได้พิสูจน์ว่าสมการไดโอแฟนไทน์  
3𝑥 + 117𝑦 = 𝑧2 มีผลเฉลยจำนวนเต ็มท ี ่ ไม ่เป ็นลบ  (𝑥, 𝑦, 𝑧) เพ ียงส ี ่ผลเฉลยเท ่าน ั ้น ค ือ (1, 0, 2), 
(3, 1, 12), (7, 1, 48) และ (7, 2, 126) ในขณะเดียวกัน Sangam [9] ได้พิสูจน์ว ่าสมการไดโอแฟนไทน์  
3𝑥 + 6𝑦 = 𝑧2 มีผลเฉลยจำนวนเต็มบวก (𝑥, 𝑦, 𝑧) เพียงสามผลเฉลยเท่านั้น คือ (1, 1, 3), (2, 3, 15) และ 
(6, 4, 45) ในปี ค.ศ. 2024 Paisal, Chayapham และ Lertlop [10] ได้พ ิส ูจน์ว ่าสมการไดโอแฟนไทน์  
3𝑥 + 97𝑦 = 𝑧2 มีผลเฉลยจำนวนเต็มที่ไม่เป็นลบ (𝑥, 𝑦, 𝑧) เพียงสองผลเฉลยเท่านั้น คือ (1, 0, 2) และ 
(1, 1, 10) และในปี ค.ศ. 2025 Biswas [11] ได้พิสูจน์ว่าสมการไดโอแฟนไทน์  3𝑥 + 15𝑦 = 𝑧2 มีผลเฉลย
จำนวนเต็มท่ีไม่เป็นลบ (𝑥, 𝑦, 𝑧) เพียงสองผลเฉลยเท่านั้น คือ (1, 0, 2) และ (0, 1, 4) 

จากการศึกษางานวิจัยข้างต้นทำให้ผู้วิจัยสนใจศึกษาและหาผลเฉลยท้ังหมดของสมการไดโอแฟนไทน์ 
3𝑥 + 𝑛𝑦 = 𝑧2 เมื่อ 𝑥, 𝑦, 𝑧 เป็นจำนวนเต็มที่ไม่เป็นลบ และ 𝑛 เป็นจำนวนเต็มบวก โดยที่ 𝑛 ≡ 2 (mod 3) 
โดยใช้ทฤษฎีบทของมิไฮเลสคู (Mihăilescu’s Theorem) และทฤษฎีบทของหลูและหล่ี (Leu and Li’s 
Theorem) 
 
ทฤษฎีบท 1 (Mihăilescu’s Theorem) [12] สมการไดโอแฟนไทน์ 𝑎𝑥 − 𝑏𝑦 = 1 เมื ่อ 𝑎, 𝑏, 𝑥 และ 𝑦 เป็น
จำนวนเต็ม โดยท่ี min{𝑎, 𝑏, 𝑥, 𝑦} > 1 มีผลเฉลย (𝑎, 𝑏, 𝑥, 𝑦) เพียงผลเฉลยเดียว คือ (3, 2, 2, 3)  
 
ทฤษฎีบท 2 (Leu and Li’s Theorem) [13] สมการไดโอแฟนไทน์ 2𝑥2 + 1 = 3𝑦 มีผลเฉลยจำนวนเต็มท่ี 
ไม่เป็นลบ (𝑥, 𝑦) เพียงส่ีผลเฉลย คือ (0, 0), (1, 1), (2, 2) และ (11, 5) 
 

วัตถุประสงค์การวิจัย 
 เพื่อหาผลเฉลยท้ังหมดของสมการไดโอแฟนไทน์ 3𝑥 + 𝑛𝑦 = 𝑧2 เมื่อ 𝑥, 𝑦, 𝑧 เป็นจำนวนเต็มท่ีไม่เป็น
ลบ และ 𝑛 เป็นจำนวนเต็มบวก โดยท่ี 𝑛 ≡ 2 (mod 3) 

 
ผลการวิจัย 

ทฤษฎีบท 3. ให ้𝑥, 𝑦, 𝑧 เป็นจำนวนเต็มท่ีไม่เป็นลบ และ 𝑛 เป็นจำนวนเต็มบวก โดยท่ี 𝑛 ≡ 2 (mod 3) จะได้
ว่า สมการไดโอแฟนไทน์ 3𝑥 + 𝑛𝑦 = 𝑧2 มีผลเฉลยท้ังหมด ดังนี้ 

(𝑛, 𝑥, 𝑦, 𝑧) ∈ {(2, 0, 3, 3), (𝑛, 1, 0, 2), (2, 2, 4, 5), (11, 5, 4, 122)} ∪ {(𝑛, 0, 1, √𝑛 + 1): √𝑛 + 1 ∈ ℤ } 

พิสูจน์ ให้ 𝑥, 𝑦, 𝑧 เป็นจำนวนเต็มที่ไม่เป็นลบ และ 𝑛 เป็นจำนวนเต็มบวก โดยที่ 𝑛 ≡ 2 (mod 3) ซึ่งทำให้ 
3𝑥 + 𝑛𝑦 = 𝑧2 ต่อไปจะแยกพิจารณา 2 กรณี คือ 𝑥 = 0  และ 𝑥 ≥ 1  

กรณีที่ 1:  𝑥 = 0 จะได้ว่า 1 + 𝑛𝑦 = 𝑧2 หรือ 𝑧2 − 𝑛𝑦 = 1  
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กรณีย่อย 1.1 𝑧 = 0 จะได้ว่า 𝑛𝑦 = −1 ซึ่งเป็นไปไม่ได้ เนื่องจาก 𝑛 เป็นจำนวนเต็มบวก และ 𝑦 
เป็นจำนวนเต็มท่ีไม่เป็นลบ 

กรณีย่อย 1.2 𝑧 = 1 จะได้ว่า 𝑛𝑦 = 0 ซึ่งเป็นไปไม่ได้ เนื่องจาก 𝑛 เป็นจำนวนเต็มบวก และ 𝑦 เป็น
จำนวนเต็มท่ีไม่เป็นลบ 

กรณีย่อย 1.3 𝑧 ≥ 2 เนื่องจาก 𝑦 เป็นจำนวนเต็มท่ีไม่เป็นลบ ดังนั้นสามารถแยกพิจารณาได้ ดังนี้  

ถ้า 𝑦 = 0 จะได้ว่า 𝑧2 = 2 ซึ่งเป็นไปไม่ได้ เนื่องจาก 𝑧 เป็นจำนวนเต็มท่ีไม่เป็นลบ 

ถ้า 𝑦 = 1 จะได้ว่า 𝑧2 = 𝑛 + 1 ดังนั้น 𝑧 = √𝑛 + 1 เพราะฉะนั้น (𝑛, 𝑥, 𝑦, 𝑧) =

(𝑛, 0, 1, √𝑛 + 1) เมื่อ √𝑛 + 1 เป็นจำนวนเต็ม 

ถ้า 𝑦 ≥ 2 เนื่องจาก 𝑛 ≥ 2, 𝑧2 − 𝑛𝑦 = 1 และทฤษฎีบท 1 จะได้ว่า (𝑧, 𝑛, 𝑦) = (3, 2, 3) 
เพราะฉะนั้น (𝑛, 𝑥, 𝑦, 𝑧) = (2, 0, 3, 3) 

กรณีที ่ 2:  𝑥 ≥ 1 จะได้ว ่า 3𝑥 ≡ 0 (mod 3) และจาก 𝑛 ≡ 2 ≡ −1 (mod 3) เพราะฉะนั ้น 3𝑥 + 𝑛𝑦 ≡

0 + (−1)𝑦  (mod 3) ดังนั้น 𝑧2 ≡ (−1)𝑦  (mod 3) และจาก 𝑧2 ≡ 0, 1 (mod 3) จะได้ว่า 𝑦 เป็นจำนวนคู่ 
จะมีจำนวนเต็มที่ไม่เป็นลบ 𝑘 ซึ่งทำให้ 𝑦 = 2𝑘 ดังนั้น 𝑧2 − 𝑛2𝑘 = 3𝑥 จะได้ว่า (𝑧 − 𝑛𝑘)(𝑧 + 𝑛𝑘) = 3𝑥  
และจาก 3 เป็นจำนวนเฉพาะ จะมีจำนวนเต็มท่ีไม่เป็นลบ 𝑢 ซึ่งทำให้  𝑧 − 𝑛𝑘 = 3𝑢  และ  𝑧 + 𝑛𝑘 = 3𝑥−𝑢 
ดังนั้น 2 ∙ 𝑛𝑘 = 3𝑥−𝑢 − 3𝑢 = 3𝑢(3𝑥−2𝑢 − 1) และเนื่องจาก 𝑛 ≡ 2 (mod 3) เพราะฉะนั้น 𝑢 = 0  และ 
2 ∙ 𝑛𝑘 = 3𝑥 − 1 ดังนั้น 2 ∙ (−1)𝑘 ≡ −1 (mod 3) เพราะฉะนั้น 𝑘 เป็นจำนวนคู่ ดังนั้น จะมีจำนวนเต็มท่ีไม่
เป็นลบ ℎ ซึ่งทำให้ 𝑘 = 2ℎ จะได้ว่า 2 ∙ (𝑛ℎ)

2
+ 1 = 3𝑥 และจากทฤษฎีบท 2 สามารถแยกพิจารณาได้ 4 

กรณีย่อย ดังนี้ 

กรณีย่อย 2.1 (𝑛ℎ, 𝑥) = (0, 0) จะได้ว่า 𝑛ℎ = 0 ซึ่งเป็นไปไม่ได้ เนื่องจาก 𝑛 เป็นจำนวนเต็มบวก 
และ ℎ เป็นจำนวนเต็มท่ีไม่เป็นลบ 

กรณีย่อย 2.2 (𝑛ℎ, 𝑥) = (1, 1) จะได้ว่า 𝑛ℎ = 1 และ 𝑥 = 1 เพราะฉะนั้น ℎ = 0 ดังนั้น 𝑘 = 0  
จะได้ว่า 𝑦 = 0 และ 𝑧 = 2 นั่นคือ (𝑛, 𝑥, 𝑦, 𝑧) = (𝑛, 1, 0, 2) 

กรณีย่อย 2.3 (𝑛ℎ, 𝑥) = (2, 2) จะได้ว ่า 𝑛ℎ = 2 และ 𝑥 = 2 เพราะฉะนั ้น 𝑛 = 2 และ ℎ = 1

ดังนั้น 𝑘 = 2  จะได้ว่า 𝑦 = 4 และ 𝑧 = 5 นั่นคือ (𝑛, 𝑥, 𝑦, 𝑧) = (2, 2, 4, 5) 

กรณีย่อย 2.4 (𝑛ℎ, 𝑥) = (11, 5) จะได้ว่า 𝑛ℎ = 11 และ 𝑥 = 5 เพราะฉะนั้น 𝑛 = 11 และ ℎ = 1

ดังนั้น 𝑘 = 2  จะได้ว่า 𝑦 = 4 และ 𝑧 = 122 นั่นคือ (𝑛, 𝑥, 𝑦, 𝑧) = (11, 5, 4, 122) 

จากท้ัง 2 กรณี สรุปได้ว่า สมการไดโอแฟนไทน์ 3𝑥 + 𝑛𝑦 = 𝑧2 มีผลเฉลยท้ังหมด ดังนี้ 

(𝑛, 𝑥, 𝑦, 𝑧) ∈ {(2, 0, 3, 3), (𝑛, 1, 0, 2), (2, 2, 4, 5), (11, 5, 4, 122)} ∪ {(𝑛, 0, 1, √𝑛 + 1): √𝑛 + 1 ∈ ℤ }  
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 จากทฤษฎีบท 3 สามารถนำไปใช้ประโยชน์ในการพิสูจน์ทฤษฎีบทท่ีมีผู้ค้นพบก่อนหน้าได้ ดังต่อไปนี้ 

ทฤษฎีบท 4. [14] (1, 0, 2) เป็นผลเฉลย (𝑥, 𝑦, 𝑧) เพียงผลเฉลยเดียวของสมการไดโอแฟนไทน์ 3𝑥 + 5𝑦 =

𝑧2 เมื่อ 𝑥, 𝑦 และ 𝑧 เป็นจำนวนเต็มท่ีไม่เป็นลบ  

พิสูจน์ ให้ 𝑥, 𝑦 และ 𝑧 เป็นจำนวนเต็มที่ไม่เป็นลบ ซึ่งทำให้ 3𝑥 + 5𝑦 = 𝑧2 เนื่องจาก 5 ≡ 2 (mod 3) และ 
√6  ไม่เป็นจำนวนเต็ม ดังนั้นโดยทฤษฎีบท 3 จะได้ว่า (𝑥, 𝑦, 𝑧) = (1, 0, 2)   

ทฤษฎีบท 5. [15] (1, 0, 2) เป็นผลเฉลย (𝑥, 𝑦, 𝑧) เพียงผลเฉลยเดียวของสมการไดโอแฟนไทน์ 3𝑥 + 17𝑦 =

𝑧2 เมื่อ 𝑥, 𝑦 และ 𝑧 เป็นจำนวนเต็มท่ีไม่เป็นลบ  

พิสูจน์ ให้ 𝑥, 𝑦 และ 𝑧 เป็นจำนวนเต็มที่ไม่เป็นลบ ซึ่งทำให้ 3𝑥 + 17𝑦 = 𝑧2 เนื่องจาก 17 ≡ 2 (mod 3) 
และ √18 ไม่เป็นจำนวนเต็ม ดังนั้นโดยทฤษฎีบท 3 จะได้ว่า (𝑥, 𝑦, 𝑧) = (1, 0, 2)   

ทฤษฎีบท 6. [16] (0, 1, 2), (3, 0, 3) และ (4, 2, 5) เป็นผลเฉลย (𝑥, 𝑦, 𝑧) เพียงสามผลเฉลยของสมการ     
ไดโอแฟนไทน์ 2𝑥 + 3𝑦 = 𝑧2 เมื่อ 𝑥, 𝑦 และ 𝑧 เป็นจำนวนเต็มท่ีไม่เป็นลบ  

พิสูจน์ ให้ 𝑥, 𝑦 และ 𝑧 เป็นจำนวนเต็มที่ไม่เป็นลบ ซึ่งทำให้ 2𝑥 + 3𝑦 = 𝑧2 เนื่องจาก 2 ≡ 2 (mod 3) และ 
√3 ไม่เป็นจำนวนเต็ม ดังนั้นโดยทฤษฎีบท 3 จะได้ว่า (𝑥, 𝑦, 𝑧) = (0, 1, 2), (3, 0, 3) และ (4, 2, 5)   

ทฤษฎีบท 7. [17] ให้ 𝑝 เป็นจำนวนเฉพาะ โดยที่ 𝑝 ≡ 2 (mod 3) จะได้ว่า ถ้า 𝑦 หารด้วย 4 ไม่ลงตัว แล้ว 
สมการไดโอแฟนไทน์ 3𝑥 + 𝑝𝑦 = 𝑧2 มีผลเฉลยจำนวนเต็มที่ไม่เป็นลบเพียงผลเฉลยเดียว คือ (𝑝, 𝑥, 𝑦, 𝑧) =

(2, 0, 3, 3) 

พิสูจน์ ให้ 𝑥, 𝑦 และ 𝑧 เป็นจำนวนเต็มที่ไม่เป็นลบ โดยที่ 𝑦 หารด้วย 4 ไม่ลงตัว ซึ่งทำให้ 3𝑥 + 𝑝𝑦 = 𝑧2  
ก่อนอื่นจะแสดงว่า √𝑝 + 1  ไม่เป็นจำนวนเต็ม สมมติว่ามีจำนวนเต็ม 𝑘 ซึ่งทำให้  𝑘 = √𝑝 + 1 จะได้ว่า 

𝑘2 = 𝑝 + 1 เพราะฉะนั้น (𝑘 − 1)(𝑘 + 1) = 𝑝 และจาก 𝑝 เป็นจำนวนเฉพาะ และ 𝑘 − 1 < 𝑘 + 1 ดังนั้น 
 𝑘 − 1 = 1 และ 𝑘 + 1 = 𝑝 จะได้ว ่า 𝑘 = 2 และ 𝑝 = 3  ซึ ่งเป็นไปไม่ได ้ เน ื ่องจาก 𝑝 ≡ 2 (mod 3) 
เพราะฉะนั้น √𝑝 + 1 ไม่เป็นจำนวนเต็ม และเนื่องจาก 𝑦 หารด้วย 4 ไม่ลงตัว ดังนั้นโดยทฤษฎีบท 3 จะได้ว่า 
(𝑝, 𝑥, 𝑦, 𝑧) = (2, 0, 3, 3)   

ทฤษฎีบท 8. [18] สมการไดโอแฟนไทน์ 3𝑥 + 35𝑦 = 𝑧2 เมื่อ 𝑥, 𝑦 และ 𝑧 เป็นจำนวนเต็มที่ไม่เป็นลบ มีผล
เฉลย (𝑥, 𝑦, 𝑧) เพียงสองผลเฉลย คือ (1, 0, 2) และ (0, 1, 6)  

พิสูจน์ ให้ 𝑥, 𝑦 และ 𝑧 เป็นจำนวนเต็มที่ไม่เป็นลบ ซึ่งทำให้ 3𝑥 + 35𝑦 = 𝑧2 เนื่องจาก 35 ≡ 2 (mod 3) 
และ √36 = 6 ดังนั้นโดยทฤษฎีบท 3 จะได้ว่า (𝑥, 𝑦, 𝑧) = (1, 0, 2) และ (0, 1, 6)   

ทฤษฎีบท 9. [19] ให้ 𝑏 เป็นจำนวนเต็มบวก โดยที่ 𝑏 ≡ 5 (mod 30) จะได้ว่า ผลเฉลยจำนวนเต็มที่ไม่เป็น
ลบท้ังหมดของสมการไดโอแฟนไทน์ 3𝑥 + 𝑏𝑦 = 𝑧2 คือ (𝑥, 𝑦, 𝑧) ∈ {(1, 0, 2), (0, 1, √𝑏 + 1): √𝑏 + 1 ∈ ℤ }  

พิสูจน์ ให้ 𝑥, 𝑦 และ 𝑧 เป็นจำนวนเต็มที่ไม่เป็นลบ ซึ่งทำให้ 3𝑥 + 𝑏𝑦 = 𝑧2 จาก 𝑏 ≡ 5 (mod 30) ดังนั้น 
𝑏 ≡ 2 (mod 3) และจากทฤษฎีบท 3 จะได้ว่า (𝑥, 𝑦, 𝑧) ∈ {(1, 0, 2), (0, 1, √𝑏 + 1): √𝑏 + 1 ∈ ℤ }   
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ทฤษฎีบท 10. [20] สมการไดโอแฟนไทน์ 3𝑥 + 121𝑦 = 𝑧2 เมื่อ 𝑥, 𝑦 และ 𝑧 เป็นจำนวนเต็มที่ไม่เป็นลบ มี
ผลเฉลย (𝑥, 𝑦, 𝑧) เพียงสองผลเฉลย คือ (1, 0, 2) และ (5, 2, 122)  

พิสูจน์ ให้ 𝑥, 𝑦 และ 𝑧 เป็นจำนวนเต็มที ่ไม่เป็นลบ ซึ ่งทำให้ 3𝑥 + 121𝑦 = 𝑧2 หรือ 3𝑥 + 112𝑦 = 𝑧2

เนื่องจาก 11 ≡ 2 (mod 3) และ 2𝑦 เป็นจำนวนคู่ ดังนั้นโดยทฤษฎีบท 3 จะได้ว่า (𝑥, 𝑦, 𝑧) =  (1, 0, 2) และ 
(5, 2, 122)    

 
สรุปและอภิปรายผล  

 ในงานวิจัยนี้ได้แสดงว่า สมการไดโอแฟนไทน์ 3𝑥 + 𝑛𝑦 = 𝑧2 เมื่อ 𝑥, 𝑦, 𝑧 เป็นจำนวนเต็มท่ีไม่เป็นลบ 
และ 𝑛 เป็นจำนวนเต็มบวก โดยท่ี 𝑛 ≡ 2 (mod 3) มีผลเฉลยท้ังหมด ดังนี้ 

(𝑛, 𝑥, 𝑦, 𝑧) ∈ {(2, 0, 3, 3), (𝑛, 1, 0, 2), (2, 2, 4, 5), (11, 5, 4, 122)} ∪ {(𝑛, 0, 1, √𝑛 + 1): √𝑛 + 1 ∈ ℤ } 

ซึ่งจะเห็นได้ว่าการหาผลเฉลยของสมการดังกล่าวไม่ได้จำกัดอยู่กับจำนวนเต็มบวก 𝑛 ที่เฉพาะเจาะจงเทา่นั้น 
แต่งานวิจัยนี้ได้เสนอผลเฉลยที่ครอบคลุมและเป็นสูตรทั่วไปสำหรับทุกจำนวนเต็มบวก 𝑛 ที่สอดคล้องกับ
เงื่อนไข 𝑛 ≡ 2 (mod 3) นอกจากนี้ ผลการวิจัยที่ได้ (ทฤษฎีบท 3) สามารถนำไปใช้ประโยชน์ในการพิสูจน์
ทฤษฎีบทท่ีได้มีการตีพิมพ์เผยแพร่ก่อนหน้านี้ได้ (ทฤษฎีบท 4 - 10) แต่อย่างไรก็ตาม ผลของงานวิจัยนี้ยังอยู่
ภายใต้เงื่อนไข 𝑛 ≡ 2 (mod 3) เพราะฉะนั้น ส่ิงท่ีน่าสนใจในการศึกษาต่อไป คือ การหาผลเฉลยท้ังหมดของ
สมการไดโอแฟนไทน์ 3𝑥 + 𝑛𝑦 = 𝑧2 เมื่อ 𝑥, 𝑦, 𝑧 เป็นจำนวนเต็มท่ีไม่เป็นลบ และ 𝑛 เป็นจำนวนเต็มบวก โดย
ท่ี 𝑛 ≡ 0, 1 (mod 3) 
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