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ในงานวิจัยน้ี ไดศึกษาสามเหลี่ยมปาสคาลท่ัวไป โดยผูวิจัยไดแสดงใหเห็นความสัมพันธ
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Abstract 
  

In this research, we study the generalized Pascal’s triangle. We show and 
prove the relationship between partial sums of some members and some members 
in the generalized Pascal’s triangle. In addition, we also use this result to connect 
some interesting finite series. 
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1.  บทนํา 
“สามเหลี่ยมปาสคาล” ไดรับการความสนใจในการศึกษาท้ังในอินเดีย กรีก จีน มาเปน

เวลานาน แต Blaise Pascal, (ค.ศ. 1623 – 1662) นักคณิตศาสตรชาวฝร่ังเศสเปนบุคคลแรก          
ท่ีนําเสนอและแสดงใหเห็นความสําคัญในบทความเร่ือง Traité du triangle arithmétique  (1653) 
รูปแบบท้ังหมดของตัวเลขท่ีมีลักษณะเปนรูปสามเหลี่ยมและเพ่ือใหเกียรติแก Pascal จึงเรียก             
ชุดตัวเลขดังกลาววา “สามเหลี่ยมปาสคาล”  

สามเหลี่ยมปาสคาล เปนการนําตัวเลขของสัมประสิทธ์ิท่ีไดจากการกระจายทวินาม 
(ܽ + ܾ)௡ มาเขียนเรียงกันเปนรูปสามเหลี่ยม ดังภาพท่ี 1.1      

    
 

 
 
 
 
 
 
 

ภาพที่  1  แสดงสามเหล่ียมปาสคาลในกรณี ݅ = 0 ถึง ݅ = 5 
 
เม่ือพิจารณาจากทฤษฎีบททวินาม จะไดความสัมพันธของสามเหลี่ยม ดงัภาพท่ี 1 
 

 
ภาพที่  2   แสดงสามเหล่ียมปาสคาลในภาพที่ไดจากทฤษฎีบททวินาม 
 
โดยมีความสัมพันธในภาพท่ี 2 ดังน้ี  

1. ቀ݅
0ቁ = ቀ0

0ቁ = ቀ݅
݅ቁ = 1   สําหรับทุก ݅ ≥ 0 

2. ൬݅
݆൰ = ൬݅ − 1

݆ − 1൰ + ൬݅ − 1
݆ ൰ สําหรับ ݅ > 1 และ 0 < ݆ < ݅ 

Plaza ไดใชสมบัติขอ 2 สราง รูปภาพมาชวยในการหาคาของผลรวมบางสวนใน
สามเหลี่ยมปาสคาลโดยไมไดพิสูจน (Plaza, 2017) ยิ่งไปกวาน้ัน ยังมีงานวิจัยท่ีนาสนใจเก่ียวกับ
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สามเหลี่ยมปาสคาล ตัวอยางเชน Brothers ไดแสดงความสัมพันธระหวางคา ݁ และสามเหลี่ยม
ปาสคาล (Brothers, 2012) Hinz ไดแสดงความสัมพันธระหวางสามเหลี่ยมปาสคาลและหอคอย
ฮานอย (Hinz, 1992) และนอกจากน้ียังมีสมบัติอ่ืนๆ ท่ีนาสนใจของสามเหลี่ยมปาสคาลใน (Hilton, 
P. & Pedersen, J., 1987) 

ในงานวิจัยน้ี ผูวิจัยไดขยายงานของ Plaza (Plaza, 2017) ไปสูสามเหลี่ยมปาสคาลท่ัวไป 
หาคาของสมาชิกในสามเหลี่ยมปาสคาลท่ัวไปบางคาและนําผลลัพธท่ีไดไปเชื่อมโยงกับคาของอนุกรม
จํากัดบางอนุกรมท่ีนาสนใจ   
 
2.  วัสดุ อุปกรณ และวธิีการวจิัย 

2.1  สามเหล่ียมปาสคาลทั่วไป 
ในการศึกษาสามเหลี่ยมปาสคาลใหกวางขึ้นจะขยายสามเหลี่ยมปาสคาลท่ัวไปดัง 

บทนิยาม 1 บทนิยาม 1 ܣ(݅, ݆) เปนลําดับท่ีนิยามบน ݅ ≥ 1 และ 0 ≤ ݆ ≤ ݅ โดยท่ีมีคาเร่ิมตนเปน 
 สําหรับคาอ่ืนๆ มีเงื่อนไขดังน้ี (1,1)ܣ และ (1,0)ܣ

,݅)ܣ  2.1.1 0) = ݅ สําหรับทุก (1,0)ܣ > 1 
,݅)ܣ  2.1.2 ݅) = ݅ สําหรับทุก (1,1)ܣ > 1 
,݅)ܣ  2.1.3 ݆) = ݅)ܣ − 1, ݆ − 1) + ݅)ܣ − 1, ݆) สําหรับ ݅ > 1 และ 0 < ݆ < ݅ 

จากบทนิยามขางตน โดยพิจารณา ݅ = 1 ถึง ݅ = 5 จะไดแผนภาพดังภาพท่ี 3 

ภาพที่  3  แสดงความสัมพันธของสามเหลี่ยมปาสคาลท่ัวไป 
 

เม่ือพิจารณา (1,0)ܣ = 1 และ (1,1)ܣ = 1 โดยพิจารณา ݅ = 1 ถึง ݅ = 5 จะได
แผนภาพ ดงัน้ี 

 
ภาพที่  4  แสดงความสัมพันธของสามเหลี่ยมปาสคาลท่ัวไปในกรณี (1,0)ܣ = 1 และ (1,1)ܣ = 1 
 

จากภาพท่ี 4 แผนภาพดงักลาวคือสามเหลี่ยมปาสคาลในกรณี ݅ = 1 ถึง ݅ = 5 น่ันเอง 
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2.2  หลักการอุปนัยเชิงคณิตศาสตร  
หลักการอุปนัยเชิงคณิตศาสตรเปนกระบวนการพิสูจนอยางหน่ึงทางคณิตศาสตร        

ท่ีเก่ียวของกับจํานวนเต็มบวก โดยมีหลักการ ดังตอไปน้ี 
ให ܲ(݊) แทนขอความทางคณิตศาสตร โดยท่ี ݊ เปนจํานวนเต็มบวก ถา 
2.2.1  ܲ(1) เปนจริง 
2.2.2  ให ݇ เปนจํานวนเต็มบวกใดๆ สมมติให ܲ(݇) เปนจริง และแสดงไดวา 

ܲ(݇ + 1) เปนจริง 
แลวจะไดวา ܲ(݊) เปนจริง สําหรับทุกจํานวนเต็มบวก ݊ 
ในการวิจัยน้ี ผูวิจัยใชการพิสูจนทางคณิตศาสตรและหลักการอุปนัยเชิงคณิตศาสตร   

ในการพิสูจนผลลัพธตางๆ ของงานวิจัยน้ี 
2.3  อนุกรมเลขคณิต 

เรียกลําดับ {ܽ௜} วาเปนลําดับเลขคณิต ถา ܽ௜ = ܽ଴ + (݅ − 1)݀ และเรียกอนุกรม 
∑ ܽ௜

௡
௜ୀଵ  วา อนุกรมเลขคณิต ถา {ܽ௜} วาเปนลําดับเลขคณิต พบวา 

 

෍ ܽ௜

௡

௜ୀଵ
= ݊ܽ଴ +

݊(݊ − 1)
2 ݀ 

 

ตัวอยาง อนุกรมเลขคณิตท่ีนาสนใจ  
2.3.1  ∑ 2݅ − 1௡

௜ୀଵ = 1 + 3 + 5 + ⋯ + (2݊ − 1) = ݊ଶ 
2.3.2  ∑ ݅௡

௜ୀଵ = 1 + 2 + 3 + ⋯ + ݊ = ௡(௡ାଵ)
ଶ

 
ในหัวขอ 4.3 จะใชสมบัติของสามเหลี่ยมปาสคาลท่ัวไปเชื่อมโยงกับการหาอนุกรม

เลขคณิตและอนุกรมท่ีนาสนใจดังกลาวเหลาน้ี 
 
3.  ผลการวจิัย 

3.1  หาความสัมพันธของผลรวมของสมาชิกบางสวนในสามเหล่ียมปาสคาลทัว่ไป 
ทฤษฎีบท 1 ให ݊ เปนจํานวนเต็มบวก ไดวา 
 

෍ ,݇)ܣ 1) = ݊)ܣ + 1,2)
௡

௞ୀଵ
 

 

บทพิสูจน จาก (1,1)ܣ = ,݅)ܣ และ (2,2)ܣ 1) = ݅)ܣ + 1,2) − ,݅)ܣ 2) สําหรับ ݅ > 1  
ไดวา ∑ ,݇)ܣ 1) = (1,1)ܣ + (2,1)ܣ + (3,1)ܣ + ⋯ + ,݊)ܣ 1)௡

௞ୀଵ   
           = (2,2)ܣ + (3,2)ܣ] − [(2,2)ܣ + (4,2)ܣ] − [(3,2)ܣ + ⋯ + ݊)ܣ] + 1,2) − ,݊)ܣ 2)] 
          = ݊)ܣ + 1,2) 
 

ทฤษฎีบท 2 ให ݆, ݉ และ ݊ เปนจํานวนเต็มบวกซ่ึง  ݆ ≤ ݉ ≤ ݊  ไดวา 
 

෍ ,݇)ܣ ݆) = ݊)ܣ + 1, ݆ + 1) − ,݉)ܣ ݆ + 1)
௡

௞ୀ௠
 

 

บทพิสูจน จาก ܣ(݅, ݆) = ݅)ܣ + 1, ݆ + 1) − ,݅)ܣ ݆ + 1) สําหรับ ݅ > 1  
ไดวา ∑ ,݇)ܣ ݆) = ,݉)ܣ ݆) + ݉)ܣ + 1, ݆) + ݉)ܣ + 2, ݆) + ⋯ + ,݊)ܣ ݆)௡

௞ୀ௠   
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          = ݉)ܣ] + 1, ݆ + 1) − ,݉)ܣ ݆ + 1)] + ݉)ܣ] + 2, ݆ + 1) − ݉)ܣ + 1, ݆ + 1)] 
݉)ܣ]+               + 3, ݆ + 1) − ݉)ܣ + 2, ݆ + 1)] + ⋯ + ݊)ܣ] + 1, ݆ + 1) − ,݊)ܣ ݆ + 1)] 
           = ݊)ܣ + 1, ݆ + 1) − ,݉)ܣ ݆ + 1) 
 

ทฤษฎีบท 3 ให ݊ เปนจํานวนเต็มบวก ไดวา 
 

෍ ݇)ܣ + 1, ݇) = ݊)ܣ + 2, ݊)
௡

௞ୀ଴
 

 

บทพิสูจน จาก ܣ(݅, ݆) = ݅)ܣ + 1, ݆) − ,݅)ܣ ݆ − 1) สําหรับ ݅ > 1 และ 0 < ݆ < ݅  
ไดวา ∑ ݇)ܣ + 1, ݇) = (1,0)ܣ + (2,1)ܣ + (3,2)ܣ + ⋯ + ݊)ܣ + 1, ݊)௡

௞ୀ଴   
           = (1,0)ܣ + (3,1)ܣ] − [(2,0)ܣ + (4,2)ܣ] − [(3,1)ܣ + ⋯ + ݊)ܣ] + 2, ݊) − ݊)ܣ + 1, ݊ − 1) 
           = ݊)ܣ + 2, ݊) 
 

ทฤษฎีบท 4 ให ݆, ݉ และ ݊ เปนจํานวนเต็มบวกซ่ึง  ݉ ≤ ݊  ไดวา  
 

෍ ݇)ܣ + ݆, ݇) = ݊)ܣ + 1 + ݆, ݊)
௡

௞ୀ௠
− ݉)ܣ + ݆, ݉ − 1) 

 

บทพิสูจน จาก ܣ(݅, ݆) = ݅)ܣ + 1, ݆) − ,݅)ܣ ݆ − 1)สําหรับ ݅ > 1 และ 0 < ݆ < ݅ 

ไดวา ∑ ݇)ܣ + ݆, ݇) = ݉)ܣ + ݆, ݉) + ݉)ܣ + 1 + ݆, ݉ + 1) + ݉)ܣ + 2 + ݆, ݉ + 2) + ⋯ +௡
௞ୀ௠

݊)ܣ + ݆, ݊)  
= ݉)ܣ] + ݆ + 1, ݉) − ݉)ܣ + ݆, ݉ − 1)] + ݉)ܣ] + ݆ + 2, ݉ + 1) − ݉)ܣ + 1 + ݆, ݉)] 
݉)ܣ]+       + ݆ + 3, ݉ + 2) − ݉)ܣ + 1 + 2, ݉ + 1)] + ⋯ 
݊)ܣ]+       + ݆ + 1, ݊) − ݊)ܣ + ݆, ݊ − 1)] 
= ݊)ܣ + 1 + ݆, ݊) − ݉)ܣ + ݆, ݉ − 1) 
 4.2  หาคาของสมาชิกในรูปผลบวกเชิงเสนของ (1,0)ܣ และ (1,1)ܣ 

สําหรับในหัวขอน้ี ผูวิจัยไดทําการหาคาของสมาชิกออกมาในรูปผลบวกเชิงเสนของ 
 และใชอุปนัยเชิงคณิตศาสตรพิสูจนทฤษฎีบทตางๆ ดังตอไปน้ี (1,1)ܣและ (1,0)ܣ
 

ทฤษฎีบท 5 ให ݅ เปนจํานวนเต็มบวก ไดวา ܣ(݅, 1) = (݅ − (1,0)ܣ(1 +  (1,1)ܣ
บทพิสูจน การพิสจูนทฤษฎีบทน้ี ใชหลักการอุปนัยเชงิคณิตศาสตรในการพิสูจน 
พิจารณา ݅ = 1 ไดวา (1,1)ܣ = (1 − (1,0)ܣ(1 +  (1,1)ܣ
ให ݅ เปนจํานวนเต็มบวกใดๆ สมมติวา ܣ(݅, 1) = (݅ − (1,0)ܣ(1 +  ไดวา (1,1)ܣ
݅)ܣ  + 1,1) = ,݅)ܣ 0) + ,݅)ܣ 1) = (1,0)ܣ + [(݅ − (1,0)ܣ(1 + [(1,1)ܣ = (1,0)ܣ݅ +  (1,1)ܣ
โดยหลักการของอุปนัยเชิงคณิตศาสตร จึงไดวาทฤษฎีบทเปนจริง 
 

ทฤษฎีบท 6 ให ݅ เปนจํานวนเต็มบวกซ่ึง ݅ ≥ 2 ไดวา ܣ(݅, 2) = (௜ିଵ)(௜ିଶ)
ଶ

(1,0)ܣ + (݅ −  (1,1)ܣ(1

บทพิสูจน การพิสจูนทฤษฎีบทน้ี ใชหลักการอุปนัยเชงิคณิตศาสตรในการพิสูจน 
พิจารณา ݅ = 2 ไดวา  

(2,2)ܣ = (1,1)ܣ =
(2 − 1)(2 − 2)

2 (1,0)ܣ + (2 −  (1,1)ܣ(1

ให ݅ เปนจํานวนเต็มบวกใดๆ สมมติวา ܣ(݅, 2) = (௜ିଵ)(௜ିଶ)
ଶ

(1,0)ܣ + (݅ −  (1,1)ܣ(1
ไดวา ܣ(݅ + 1,2) = ,݅)ܣ 1) + ,݅)ܣ 2) 
           = (݅ − (1,0)ܣ(1 + (1,1)ܣ + (௜ିଵ)(௜ିଶ)

ଶ
(1,0)ܣ + (݅ −  (1,1)ܣ(1

           = ௜(௜ିଵ)
ଶ

(1,0)ܣ +  (1,1)ܣ݅
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โดยหลักการอุปนัยเชิงคณิตศาสตร จึงไดวาทฤษฎีบทเปนจริง 
 

ทฤษฎีบท 7 ให ݅ เปนจํานวนเต็มบวก ไดวา ܣ(݅, ݅ − 1) = (1,0)ܣ + (݅ −  (1,1)ܣ(1
บทพิสูจน การพิสจูนทฤษฎีบทน้ี ผูวิจัยใชหลักการอุปนัยเชงิคณิตศาสตรในการพิสูจน 
พิจารณา ݅ = 1 ไดวา (1,0)ܣ = (1,0)ܣ + (1 −  (1,1)ܣ(1

ให ݅ เปนจํานวนเต็มบวกใดๆ สมมติวา ܣ(݅, ݅ − 1) = (1,0)ܣ + (݅ −  ไดวา (1,1)ܣ(1
݅)ܣ  + 1, ݅) = ,݅)ܣ ݅ − 1) + ,݅)ܣ ݅) = (1,0)ܣ + (݅ − (1,1)ܣ(1 + (1,1)ܣ = (1,0)ܣ +  (1,1)ܣ݅

โดยหลักการอุปนัยเชิงคณิตศาสตร จึงไดวาทฤษฎีบทเปนจริง 
 

ทฤษฎีบท 8 ให ݅ เปนจํานวนเต็มบวกซ่ึง ݅ ≥ 2 ไดวา ܣ(݅, ݅ − 2) = (݅ − (1,0)ܣ(1 + (௜ିଵ)(௜ିଶ)
ଶ

 (1,1)ܣ
บทพิสูจน การพิสจูนทฤษฎีบทน้ี ใชหลักการอุปนัยเชงิคณิตศาสตรในการพิสูจน 
พิจารณา ݅ = 2 ไดวา  

(2,0)ܣ = (1,0)ܣ = (2 − (1,0)ܣ(1 +
(2 − 1)(2 − 2)

2  (1,1)ܣ

ให ݅ เปนจํานวนเต็มบวกใดๆ สมมติวา ܣ(݅, ݅ − 2) = (݅ − (1,0)ܣ(1 + (௜ିଵ)(௜ିଶ)
ଶ

 (1,1)ܣ
݅)ܣ + 1, ݅ − 1) = ,݅)ܣ ݅ − 2) + ,݅)ܣ ݅ − 1) 

                             = (݅ − (1,0)ܣ(1 +
(݅ − 1)(݅ − 2)

2 (1,1)ܣ + (1,0)ܣ + (݅ −  (1,1)ܣ(1

                             = (1,0)ܣ݅ +
݅(݅ − 1)

2  (1,1)ܣ

โดยหลักการอุปนัยเชิงคณิตศาสตร จึงไดวาทฤษฎีบทเปนจริง 
4.3  การนําสมบัติของสามเหล่ียมปาสคาลทั่วไปเช่ือมโยงกบัการหาอนุกรมที่นาสนใจ 

พิจารณาสามเหลี่ยมปาสคาลท่ัวไปซ่ึง (1,0)ܣ = 1 และ (1,1)ܣ = 2 โดยพิจารณา 
݅ = 1 ถึง ݅ = 5 แผนภาพดงัภาพท่ี 4.1 

 
ภาพที่  5  สามเหลีย่มปาสคาลท่ัวไป ในกรณีท่ี (1,0)ܣ = 1 และ (1,1)ܣ = 2  
   และแสดงชดุตัวเลขท่ีสนใจ 

 

จากการสังเกตภาพท่ี 4 พบวา ชุดตัวเลขในกรอบสีเขียวจะเปนจํานวนเต็มบวกคี่ 
และชุดตัวเลขในกรอบสีแดงเปนจํานวนกําลังสอง ทฤษฎีบท 9 และ ทฤษฎีบท 10 จะพิสูจน                  
สิ่งดังกลาว 
 

ทฤษฎีบท 9 ให ݅ เปนจํานวนเต็มบวก ไดวา ܣ(݅, ݅ − 1) = 2݅ − 1 
บทพิสูจน จากทฤษฎีบท 7 ไดวา ܣ(݅, ݅ − 1) = (1,0)ܣ + (݅ −  (1,1)ܣ(1
แทนคา (1,0)ܣ = 1 และ (1,1)ܣ = 2 ไดวา 
,݅)ܣ                 ݅ − 1) = 1 + 2(݅ − 1) = 2݅ − 1 
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ทฤษฎีบท 10 ให ݅ เปนจํานวนเต็มบวกซ่ึง ݅ ≥ 2 ไดวา ܣ(݅, ݅ − 2) = (݅ − 1)ଶ 
บทพิสูจน จากทฤษฎีบท 8 ไดวา ܣ(݅, ݅ − 2) = (݅ − (1,0)ܣ(1 + (௜ିଵ)(௜ିଶ)

ଶ
 (1,1)ܣ

แทนคา (1,0)ܣ = 1 และ (1,1)ܣ = 2 ไดวา 

,݅)ܣ ݅ − 2) = (݅ − 1) +
(݅ − 1)(݅ − 2)

2 2 = (݅ − 1)ଶ 

บทแทรก 11 ∑ 2݅ − 1௡
௜ୀଵ = 1 + 3 + 5 + ⋯ + (2݊ − 1) = ݊ଶ 

บทพิสูจน จากทฤษฎีบท 3 ไดวา ∑ ݇)ܣ + 1, ݇) = ݊)ܣ + 1, ݊ − 1)௡ିଵ
௞ୀ଴  

จากทฤษฎีบท 10 พิจารณา ݅ = ݊ + 1 ไดวา  ܣ(݊ + 1, ݊ − 1) = ݊ଶ 

จากทฤษฎีบท 9 ดงัน้ัน ∑ 2݅ − 1௡
௜ୀଵ = ∑ ݇)ܣ + 1, ݇) = ݊)ܣ + 1, ݊ − 1)௡ିଵ

௞ୀ଴ = ݊ଶ 
ให (1,0)ܣ = 1 และ (1,1)ܣ = 1 โดยพิจารณา ݅ = 1 ถึง ݅ = 5 แผนภาพดงักลาวคือ

 
ภาพที่  6  สามเหลีย่มปาสคาลท่ัวไป ในกรณีท่ี (1,0)ܣ = 1 และ (1,1)ܣ = 1  
              และแสดงชดุตัวเลขท่ีสนใจ 
 

บทแทรก 12 ∑ ݅௡
௜ୀଵ = 1 + 2 + 3 + ⋯ + ݊ = ௡(௡ାଵ)

ଶ
 

บทพิสูจน จากทฤษฎีบท 3 ไดวา ∑ ݇)ܣ + 1, ݇) = ݊)ܣ + 1, ݊ − 1)௡ିଵ
௞ୀ଴  

จากทฤษฎีบท 8 พิจารณา ݅ = ݊ + 1 ไดวา  
݊)ܣ  + 1, ݊ − 1) = (1,0)ܣ݊ + ௡(௡ିଵ)

ଶ
(1,1)ܣ = ݊ + ௡(௡ିଵ)

ଶ
= ௡(௡ାଵ)

ଶ
 

ดังน้ัน ∑ ݅௡
௜ୀଵ = ∑ ݇)ܣ + 1, ݇) = ݊)ܣ + 1, ݊ − 1)௡ିଵ

௞ୀ଴ = ௡(௡ାଵ)
ଶ

 
 สําหรับบทแทรก 13 จะเชื่อมโยงสามเหลีย่มปาสคาลท่ัวไปกับอนุกรมเลขคณิต  
 

บทแทรก 13 ให {ܽ௡} เปนลําดบัเลขคณิต โดยท่ี ܽ௜ = ܽ଴ + (݅ − 1)݀ จะได 

෍ ܽ௜

௡

௜ୀଵ
= ݊ܽ଴ +

݊(݊ − 1)
2 ݀ 

บทพิสูจน เลือก (1,0)ܣ = ܽ଴ และ (1,1)ܣ = ݀ 
ไดวา ܽ௜ = ܽ଴ + (݅ − 1)݀ = (1,0)ܣ + (݅ − (1,1)ܣ(1 = ,݅)ܣ  ݅ − 1) โดยทฤษฎบีท 7 
ดังน้ัน โดยทฤษฎีบท 3  ∑ ܽ௜

௡
௜ୀଵ = ∑ ,݅)ܣ ݅ − 1)௡

௜ୀଵ = ݊)ܣ + 1, ݊ − 1) 

จากทฤษฎีบท 8 พิจารณา ݅ = ݊ + 1 ไดวา  ܣ(݊ + 1, ݊ − 1) = (1,0)ܣ݊ + ௡(௡ିଵ)
ଶ

 (1,1)ܣ

ดังน้ัน 

෍ ܽ௜

௡

௜ୀଵ
= ݊A(1,0) +

݊(݊ − 1)
2 (1,1)ܣ = ݊ܽ଴ +

݊(݊ − 1)
2 ݀ 
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4.  การอภิปรายผลหรือการวิจารณและสรปุ 
การวิจัยน้ี ไดขยายการศึกษาสามเหลี่ยมปาสคาลไปสูสามเหลี่ยมปาสคาลท่ัวไป ไดแสดง

ความสัมพันธระหวางผลรวมของสมาชิกกับสมาชิกบางตัวในสามเหลี่ยมปาสคาลท่ัวไปและมีการ
เชื่อมโยงกับการหาอนุกรมเลขคณิตจํากัดโดยนําผลรวมขางตนมาใชในการพิสูจนซ่ึงแตกตางจากการ
พิสูจนแบบเดิม สําหรับผูท่ีสนใจในงานวิจัยน้ีสามารถศึกษาสามเหลี่ยมปาสคาลท่ัวไปเพ่ือหา
ความสัมพันธอ่ืนๆ ของสมาชิกในสามเหลี่ยมปาสคาลและนําผลลัพธท่ีไดไปประยุกตในการชวย
แกปญหาทางคณิตศาสตร 

  
5.  กิตติกรรมประกาศ 

ขอขอบคุณผูทรงคุณวุฒิทุกทานท่ีใหความอนุเคราะหและใหขอเสนอแนะอันเปน
ประโยชนสําหรับบทความวิจัยน้ี 

นัฏภร ทองงาม ขอขอบคุณโครงการ พสวท. ท่ีไดสนับสนุนใหผูวิจัยไดทํางานวิจัยในภาค
ฤดูรอน และ รณสรรพ ชินรัมย ขอขอบคุณหนวยวิจัยพีชคณิตและการประยุกต ภาควิชาคณิตศาสตร
และสถิติ คณะวิทยาศาสตร มหาวิทยาลัยสงขลานครินทรท่ีไดสนับสนุนในการทําวิจัย 
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